
Алгебра, совбак ВШЭ-ЦПМ, второй курс Семинар 16, 26 󰑱нвар󰑱 2023 г.

Действи󰑱 групп

󰑪адача 16.1. Найдите все орбиты группы G невыро󰑨денных матриц, действу󰑧щих на
векторном пространстве Rn, если G 󰯹 это:

а) группа GL(n) всех невыро󰑨денных матриц;
б) группа O(n) ортогонал󰑭ных матриц;
в) группа диагонал󰑭ных матриц;
г) группа верхнетреугол󰑭ных матриц.

󰑪адача 16.2. Рассмотрим действие группы GL(n) на векторном пространстве Rn. Най-
дите стабили󰑬аторы:

а) первого ба󰑬исного вектора e1; б) пр󰑱мой 〈e1〉; в) подпространства 〈e1, . . . , ek〉.
󰑪адача 16.3. Опишите классы сопр󰑱󰑨енности в группах:
а) S3; б) S4; в) A4; г) D4; д) Dn.

󰑪адача 16.4. Найдите централи󰑬атор:
а) перестановки (12)(34) в группе S4;
б) перестановки (12 . . . n) в группе Sn.

󰑪адача 16.5. Найдите число ра󰑬ных раскрасок граней куба в: а) три цвета; б) n цветов.
Раскраски счита󰑧тс󰑱 одинаковыми, если их мо󰑨но совместит󰑭, повертев в руках.

󰑪адача 16.6. Име󰑧тс󰑱 одинаковые по форме бусины, раскрашенные в n попарно ра󰑬-
ных цветов (󰑬апас бусин ка󰑨дого и󰑬 цветов неограничен). Скол󰑭ко ра󰑬личных на
вид о󰑨ерелий мо󰑨но и󰑬готовит󰑭 и󰑬: а) 3; б) 4; в) 7; г) 8; д) 9; е*) k бусин? О󰑨ерел󰑭󰑱
мо󰑨но совмещат󰑭 поворотом, но не переворачиват󰑭.


