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FaYCCOBbI neJibie 1mncJjia

Samaua 3.1. Yro U3 nepeuncaeHHOro siBIseTCs KOJIbIIOM (CO CTaHIaPTHBIMU OIIePAIUIME )7
Kakue u3 srux koster nesocrabie? Kakue us Hux sistorces nossimu? [lepedauciure Bee
0OpaTUMbIe JIEMEHTBI B 3TUX KOJIbIIAX.

a) N; 6) Z; B) Z/mZ; r) Z[V?2]; 1) Z[V/2]; e) rayccoBsl 1esibie Z[if;

K) MHOTOUJIeHbI Rz

3) Alz], tie A — npousBoJIbHOE KOJIBIIO;

u) dopmasbuble cremnentbe psaasl R{[z]];

K) ragkue yuknun zHa npsamoit C°(R).

HamomumM, 9T0 #opMoti TayccoBa TJIOTo Ticaa 2 = a + bi Hasbiaercs wucio n(z) = a? + b2,

Bagaua 3.2. a) [Jokaxure, uro n(zw) = n(z)n(w).
6) Onuiumre ajJropuT™ JIEJICHUs € OCTATKOM B Z[i| U JIOKasKUTE, YTO ITO KOJIBIIO eBKJIHIIOBO.

Baga4a 3.3. [logenmre ¢ ocrarkom B Z[i]:
a) 14 + 8i Ha 3; 6) 9 Ha 2 + i B) 15 — 7i Ha 3i — 2.

Bagada 3.4. Pasmoxure 2, 3, 5 Ha MpocTbie MHOXKUTETH B Z[i].

Bagada 3.5. a) JlokaxkuTe, 9T0 HUKAKOEe MPOCTOE YHCIO p € 7, He TPEJCTABUMO B BUJIE
npousBejieHust 6oJiee JBYX HEOOPATUMBIX COMHOXKUTENEH B Z|i].

6) [lokazkure, 4TO 1€JI0€ TPOCTOE TUCJIO P JUOO OCTAETCs NPOCTBIM B Z[i], 1ubo mpejcras-
JISIETCs B BUJIE [TPOM3BEJICHUsI JIBYX COIPSI?KEHHBIX MPOCThIX: p = (a + bi)(a — bi).

B) Jlokazkure, ITO IeI0€ IIPOCTOE YUCIO0 P OCTABTCs MPOCThIM B Z[i], ecrm p = 4k + 3.

Bamaua 3.6. JlokaxknuTe, 9TO HUKAKOE IIPOCTOE UHCJIO HEIb3sl IIPEJICTABUTh B BHJE CYMMBbI
JIByX KBaJIPATOB JIBYMsI PA3JIUIHBIME CIIOCOOAMH.

Banmaua 3.7. [lokaxwure, 910 "nciao 65 mpeacTaBuMoO B BUJIE CYMMBI IBYX KBaJIPATOB JIBYMSI
criocobamu. Kak 910 coracyercss ¢ OCHOBHOI Teopemoii apudmernku B Z|i]?

Bamaua 3.8. a) Jlokaxkure, uro jyist mpocToro dnciaa p Buja 4k + 1 HaiijgyTes Takue T u vy,
He JlesIgIecs Ha p, JJIs KOTOPBIX 12 + 32 jgeauTces Ha p. Bosee Toro, Mo:KHO B3aTh i = 1.

VYKA3AHUE. M0KHO BOCITOJIB30BAThCS TeopeMoit BuibcoHa.

6*) dokazkure, 9T0 p € 7 TPEJCTABISETCS] B BUJIE [TPOU3BE/ICHUST JIBYX CONPSZKEHHBIX MPO-
crbiX B Z[i|, ecmu p = 4k + 1.

VKABAHUE. Bosbmute Taxoe 7, uto 72+ 1 nesmres ua p. s seex nap 0 < a, b < [/P] paccmorpure

qucsIa BUJIA @+ br; JJOKayKuTe, 4T0 HEKOTOPasi PA3HOCTh YUCE]T TAKOrO BUJIA, JIEJINTCs Ha p. BbiBequre

OTCIO/Ia CYIIECTBOBAaHHE HeHy/eBoro uncia suga A + Br, tue |A| < \/p u |B| < /p, Aensmerocs

HA P.

Bagada 3.9 (teopema Pepma—ditsiepa). [Jokaxkure, 4To 1eJ10€ MOJOKUTETHHOE TUCIIO
IIPEJICTABIMO B BHJE CYMMBI JIBYX KBaJPaTOB TOTJA W TOJBKO TOTJA, KOTJA KarKIbIi
BXOJIAINIMI B HEro IPOCTOl COMHOXKHUTE/Ib Buja 4k + 3 BXOIUT B €ro pasJioyKeHHe Ha
IIPOCTHIE B YETHON CTEIeHH.



