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Алгоритм Евклида

Задача 1.1. Решите в целых числах уравнение 2021x+ 666y = 1.

Задача 1.2. Найдите все положительные решения уравнения 10x+ 7y = 2021.

Задача 1.3. Напомним, что числа Фибоначчи определяются начальными условиями
F0 = F1 = 1 и рекуррентным соотношением Fn+1 = Fn−1 + Fn.

а) Докажите, что соседние числа Фибоначчи взаимно просты.
б) Найдите какое-нибудь решение уравнения Fn−1x+ Fny = 1 в целых числах.

Задача 1.4. Даны два целочисленных вектора u и v, образующие параллелограмм пло-
щади 1. За ход разрешается любой из двух векторов заменять на сумму или разность
двух текущих векторов пары. Докажите, что можно получить пару единичных век-
торов.

Задача 1.5. а) Даны натуральные числа k,m, n. Чему равен НОД чисел km−1 и kn−1?
б) В тех же обозначениях, чему равен НОД чисел km + 1 и kn + 1?

Задача 1.6. На бревне поставили отметки, делящие его на 17 равных частей, и отметки,
делящие его на 37 равных частей. Затем распилили по всем отметкам. Найдите набор
(множество с кратностями) длин получившихся кусков.


