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Семинар 4
4.1. Докажите, что
а)

∏
i,j

(1 + xiyj) =
∑
λ

eλ(x)mλ(y);

б)
∏
i,j

(1 + xiyj) =
∑
λ

sλ′(x)sλ(y).

Пусть λ — произвольное разбиение. Определим целое число zλ посредством формулы

zλ =
∏
r

rmr ·mr!,

где mr есть количество вхождений числа r в разбиение λ.

4.2. Докажите, что
hn =

∑
|λ|=n

z−1λ pλ.

(Как обычно, pk(x1, . . . , xn) = xk1 + · · · + xkn — ньютоновские степенные суммы,
pλ = pλ1 · · · · · pλm .)

4.3. а) Докажите, что

n∏
i,j=1

1

1− xiyj
=

∑
λ

z−1λ pλ(x1, . . . , xn)pλ(y1, . . . , yn).

б) Докажите, что pλ — ортогональный базис, причем 〈pλ, pλ〉 = zλ.

4.4*. Придумайте и докажите аналог формулы Пьери для ньютоновских степен-
ных сумм:

sλ · pk =
∑
µ

±sµ.

По каким диаграммам µ будет выполняться суммирование? Как найти знак?


