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Конечнопорожденные абелевы группы 2

6.1. Какие из этих групп изоморфны?
а) Z2 ⊕ Z2 ⊕ Z2, Z4 ⊕ Z2, Z8;
б) Z4 ⊕ Z9, Z6 ⊕ Z6, Z2 ⊕ Z18, Z36?

6.2. а) Пусть порядок конечной абелевой группы G делится на число m. Докажите,
что в G есть подгруппа порядка m.

б) Верно ли это для неабелевых групп?

6.3. Есть ли в абелевой группе Z2 ⊕ Z16 подгруппа, изоморфная:
а) Z2 ⊕ Z2 ⊕ Z2; б) Z4 ⊕ Z4; в) Z2 ⊕ Z8?

6.4. Пусть L ⊂ Zn — решетка полного ранга (то есть свободная подгруппа ранга n),
и пусть e1, . . . , en — базис в L. Докажите, что объем параллелепипеда, натянутого
на e1, . . . , en, не зависит от выбора базиса в L. Чему он равен?

6.5. Докажите, что при n ≥ 3 группа обратимых элементов кольца Z2n изоморфна
Z2 ⊕ Z2n−2 .


