JNncrok Nel5 MpocTbie yncna. OcHoBHasi Teopema apuMeTnKM 10.2014

TEOPEMA 1. (OcroBHasi Teopema apudmernku) s kascdoeo namypaivhozo wucaa n > 1 cywecmeyem u eduncmeeh-
1o (¢ mownocmwvio do nopadka comnoscumenet;) e2o npedecmasaenue 6 ude n = pit-.. .-pg’“, 20€ P1, ..., Pk — PABAUUHDIE
npocmuie. Taxoe npedcmasienue Ha3v8AEMCES KAHOHUYECKUM PASAOAHCEHUEM Tb HG NPOCTIBLE MHOACUMENU.

Bamaga 1. (Cywecmsosanue) JlokazxKure 9TO JJIsd KayKI0I0 HATYPAIBHOIO Yucaa 1 > 1 Haji/yTcs Takue IPOCThIe YUCIIa
P1y--- 3Pk, ITO N =P1 * ... " Pk-

Bamaua 2. (Eduncmeennocmsv: dokazamesvcmeo «om npomuernozos) Ilpeamnonoxkum, 9ro n — MUHUMAJIbHOE HATYPaslb-
HOe 9ncjio, OoJibiiee 1, y KOTOPOro €CTh JBa Pa3jUYHBIX Pa3JIOXKEHUsI B IIPOU3BEIACHUE MPOCTLIX: 1 = P * ... Dk U
n=q ... qs, e p1 < ... < Pr, ¢1 < ... < s — Opocrble dncia. Jokaxure, 9T0

a) n>pl,n=qi; 6) n>piq;

B) P2 ... Pk genurcs Ha q (VKasanue: pacCMOTPHUTE YUCIO N — P1q1);

r) IYHKT B) IPOTUBOPEYUT HAIEMY IIPEJIIOJIOKEHUIO.

Ecrb ABa JIPYTUX JOKa3aTEJIbCTBa TCOPEMBI, OIIMPAIOIITUECA Ha TaKoe CBOMCTBO IIPOCTBIX YUCEJI:

s 1106020 NPocmozo wucaa p 6epro caedyrousee ymeepotcdenue: ecat mn . p, mo Aubo m:p, Aubo n:p. *)

Bamaga 3. [Jokazkure eMHCTBEHHOCTH PAa3/IOKEHHsI Ha IPOCTbIe, nctosb3ys (¥).

Bamaua 4. (Eduncmeennocms: dokasamesvemeo, ucnoavdyrouee npedemasaenue (a,b) 6 eude ax + by)

[Tycre a,b — nensle yucia, npudem (a,b) = 1. Torma

a) wmaiijgercs takoe nenoe , yro ax = 1 (mod b); 6) ecau ca =0 (mod b), rae ¢ — neoe, To ¢ =0 (mod b).
B) U3 nynkra 6) BbiBesmTe CBOMCTBO (*).

Onpenenenne 1. HazoséM udea.som B MHOXKECTBE IEJIBIX YUCEN Z 1000 IMOAMHOXKECTBO I ¢ TAKMMU CBOWCTBAMM:
l)ecmie€lujel, roui+j€l (cymma mobbIX IBYX YUCEN U3 UIeaa TaKyKe NPUHAJIEKUT STOMY UIEAIY);

2) ecim i € I, n € Z, To ni € I (yMHOXKast 9UCI0 U3 Bjeana Ha 41000€e yesoe, Mbl TOJIydaeM YUCIO0 U3 9TOr0 HJIeasa).
3agaga 5. BepHo jiu, 94TO pasHOCTD JIIOOBIX JABYX YMCEJI U3 UJeaJia TaKKe [PUHAIJIEXKAT ITOMY UIeary’

Bagaua 6. Kakue u3 ciieyomux MHOXKECTB sSIBJISIIOTC uieanamu B Z: a) Z; 6) N; B) MHOKeCTBO YETHBIX HEJIbIX
9qHces; T) MHOMKECTBO HEUETHBIX IesbIx duces; 1) {0} (HyseBoit nieas); €) MHOMKECTBO UHCEI, JIENSIIXC Ha [IeJI0e
qucsio m (obosnadenue: m7); k) cymma udeanros I u Iy — MHOKECTBO BCEBO3ZMOXKHBIX CyMM BHJA T1 + T2, e 21 € I,
x9 € Iy; 3) nepeceuenue udeanos Iy u Iy — muokecTBO {x | x € I,z € I1}.

Bamaua 7. (Teopema 06 udeanrar 6 7) Ilyctb r — HamMmeHbIIee TOJIOKHUTETHHOE YUCIIO, TPUHAJJIEXKAIIEE HEHYTIEBOMY
uyeasy I (oHo HasbIBaeTcst nopostcdarouyum ssemenmom uneana I). Jlokaxure, 910
a) Jso6oe umcsio usz I mesnurest Ha r; 6) I cocTOUT M3 BCEX IEJIBIX UUCEI, JIEJISIIUXCsT HA T

Bamaga 8. (Eduncmeennocmo: dokazamenvcmeo ¢ udearamu) Ilycrs m un — HemyseBble IeJIble TUCIa, MmN | pu(m,p) =1.
PaccmoTpum MuOXKecTBO J BCEX TAKUX MEIBIX YHCENT j, 9TO Mj ’p. Hokaxkure, uro a) J —ugean; 6) 1 & J;,pe J,
B) HaVMEHbIIIee MOJOXKHUTEIbHOE YUCJIO0 B J PABHO p; T) N | P, OTKyJia caejnyer cBoicrso (*).

Bamaga 9. Yuciua a, b, ¢, n narypasubnsie, (a,b) = 1, ab = ¢". Haiigyrcs u Takue nessle © u y, 9ro a = z", b = y"?
Bagaua 10. Pemmure B HATYpAIBbHBIX UHCIAX ypaBHeHHE 112 = 177,
Bamaga 11. Haiinnre kanonndeckoe pasioxkenue qucia a) 2014; 6) 1002001; B) 17

Onpegnenenne 2. Haumenvuum o6usum Kpamvim HEHYJIEBBIX IE/IbIX YUCEJI ¢ U b HA3bIBACTCS HANMEHbIIEe HATYPAJILHOE
9HCII0, KOTOpOoe Jjiesintes Ha a u Ha b. O6osnadenue: [a, b] umm HOK(a, b).

Bamaga 12. a) Kak, 3Has KamoHHYeCKHe pasjokeHHst 4duces a u b, maiitu (a,b) u [a,b]? ©6) Haitnure [192,270].
B) [okaxwure, uro ab = (a,b) - [a,b]. ) Bepno su, uro uncia [a,b]/a u [a,b]/b B3aumuO TPOCTHI?

Bamaga 13. [okazkure, uro joboe obiee KpaTHOE MeJIbIX Yuce] a u b neaurces Ha [a, b].

Bamaua 14. IIpo marypasbhble uncia a u b usBecrno, 4ro (a,b) = 15, [a,b] = 840. Haiinure a u b.

Omnpenenenne 3. Ilycrs ay,...,a; — Harypanbubie. HazoBém ux naubosvwum obusum desumenem TOPOKIAIONTUN dJ1e-
MeHT upeasa a1z + - - - + axZ, HOUMERGWUM 0OULUM KPAMHbLM — TOPOXKIAIONINI d/1eMeHT uieata a1z N --- N agZ.

3agaga 15. Jlokaxkure, 9TO JJIsI TOJOKUTEIHHBIX YUCET 1, - - . , Af

a) HauGOJILINNHA 00Ul JesuTesb d sIBJIsIeTCsl HAMOOJIBIIIM YUCIOM, KOTOPOE JICJIUT JIaHHbIE YUCIa,;

6) HaunbosbIIHil 06U JeJIuTelb eJINTCS HA BCe OCTAJIbHbIE OOIIIe JIeTUTEeIH;

B) HaMTyTCsl TaKue IesIble YUCTA X1, - . ., Tk, 9TO d = a121 + - -+ + apTk;

r) HauMeHblee o0IIee KPATHOE sIBJISIeTCSl HAMMEHBIINM HATYPAJbHBIM YUCJIOM, KOTOPOE JIEIUTCS HA JIAHHbIE YUCIIA;
1) HauMeHbIIee 00Iee KPaTHOE JIEJIUT OCTATbHBIE 00U UE KPAMHbIE TAHHBIX YUCEI.
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